
Barem clasa a IX-a 

(OLM 2017-etapa locală) 
 

Subiectul I. (7 puncte)    
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Deorece G este centrul de greutate al MNP avem că 3OG OM ON OP                         (1 punct) 

Se demonstrează că daca “M este punctul de intersecţie ale segmentelor 

 ce unesc mijloacele laturilor opuse ale patrulaterului ABCD are loc relaţia  
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Scriind relaţia anterioară pentru fiecare din cele trei patrulatere, avem: 
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Subiectul II. (7 puncte)   
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Folosind inegalitatea mediilor obţinem: 
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n < n 2 +2n+1 =  21n .   (2)                                     (2 puncte) 

Din (1) şi (2) se obţine inegalitatea cerutǎ. 

b)   Din a) avem succesiv: 

  n  1n < an <  21n ;  1nn < na < n+1;   1nn  <  na  < n+1;                                (1 punct) 

   n <  na  < n+1, de unde   na  = n.                                                                                 (1 punct) 

 

  Subiectul III. (7 puncte)     
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    Notăm          ,             ,                 
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  Subiectul IV. (7 puncte) 

Inegalitatea din stânga se poate obţine din inegalitatea Cauchy-Buniakovski-Schwarz : 
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Pentru inegalitatea din partea dreaptă se procedează astfel:      1,5 1 5 0i i ix x x       adică 
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vedere ultima inegalitate se obţine : 5 6 2016a b    . Se aplică inegalitatea mediilor şi se obţine 
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Pentru egalitate  presupunem că n numere sunt egale cu 1 şi 2016 n  vor fi egale cu 5. Atunci din

5a b   rezultă că 1008 numere sunt egale cu 1 şi 1008 numere sunt egale cu 5.                  (1 punct) 


